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MEPOZ IIPQTON

KE®PAAAION 1I

EK THX FEQMETPIAX TOY ENMIMNEAOY

AYNAMIZ ZHMEIOY QF TIPOT KYKAON

1. GEQPHMA.—Eav pia petaPinti tépvovea ayopévn 28 évog otabepod on-
neiov P tépvn §oBévta kbkhov (O, R) &l té onuela A xai B, 1o Tivopevov PA-PB
elvar dpiopévoy, kaheitar 82 §0-
vapig tod onpueiov P dg npdg tov
KUkAov TolTOV.

“EoTtw P 10 oTafepdv on-
pelov, keipevov el TO EowTepikdv
Tou kUkAov (O, R) 7 &is 16 £Eco-
Tepikov alToU (oy. 1 -2) dvTi-
oTOlYwWS.

‘Eav I elvan 710 péoov Tol
TunuaTos AB kad Te61 OP= 5(H,
B Excopey SraxBoyikéds :

PA - PB= (FT +TA) (FT + IB) = (FT +TA) (FT— FA) =PI — raz. (1)
"Ex T8V dpBoycovicov Tprydvev OIP kal OTA #youey :
Pr2=8>—0I? xai [A2=R2—0[?,
omwédTe 1) (1) ylveran :
PA . PB=5%—Ol?— (R? — OI'2) = 52 — R® wplouévoy.

‘H dpropéun aldtn Tipd ToU ywopévou PA - PB mapicToran 51& Tol oup-
Bohou Do,r)(P). AnAads :

Do, w(P) = 8 — R?

kol elvad, Tpopavdds, avegaptntog Tiis Béoews Tiis Tepvolons.

2. "Isétnreg tfjs duvapems. —"Eotw A; TO dvTiBiauetpikdy ToU A émi Tol

(1) "Yrnoonueiwoig: "Omou &v Tols tmoutvors dvTikaBioTaton 16 0B, Tufipa pé melov
YPaupa, vosital &1 ToUTo TapioTd THY &rdAUTOY TRV TOU UAKOUS TOU THAHaTos TodTou.



wuxhow (Q). ‘H yowvia ABA, elven opby. "Apa T towTepikOy  yivouevov (pa-

Buwtov A klpakatov, FcAhioT scalaire ),
—> > > > > -> > = = —-> >
PA . PA, = (PO + OA) (PO + OA,) = (PO = OA) (PO — OA) = PO? — OA® = &% — R*.

e kg R o
TANAG PA - PA, =PA - PB )
>
kol kat’ dxohoubiav : PA - PA, = Do,r)(P)- 2)

"Qote : “H dbvapg tod enpeiov P dg mpdg 10V KUKLOV (0) eivar 10 EoTEPLKOV
yivopevov @V Stavuepdtwey, ta émola guvdEovv TO P pé 800 GvTiSlapeTpikd om-
peia tob kokiov (O).

‘H (2) gavepwver &T1 1) BUvapis Dio.1(P) elven dueEdpTnTOS TS Béoecws TS
SiopéTpou Tou kUkAov (Q).

Mapatnpicerg. — Lov: Eis 16 (oy. 1) &yopev Thv PA x&fetov mpos Thv PO. ’Ek ToU épBoyco-

viou Tprywvou OPA 6& Exwpev
PA= R2— 5! = — (52— R?) = — Dio.r)(P), ¢€00: Dio,r)(P)=— PA*= dpvnrikn. (3)

2ov : Eis 1 (oy. 2) &youev TAv Epamrropévny PZ ToU kUkAoU (©). ’Er ToU dpboywviou Tpi-

ycovou OZP Exouev :
Pz: = 5 — R2 = Do, w)(P) i Do, ry(P) =PZ* = Berikn) (4)

' AVaKEQUACIOUYTES TA GVOTEPL EXOUEY
Dio.ry(P) = =R = (8 + R)(5— R). ’Emerdfy 8¢ 5§ >0, R >0, émweran Smi 1) 8-

vows Dio.r)(P) Exer 76 anueiov THs Slagopds & — R. "Apa:

§>R P clvar £mtepikov 100 KOKAOUL 0 _@(o,n)(!’) >0
§=R <= P keltar £ni tod Kokhov O <~ Do, ry(P) =0
d<R P slvar icwtepikov 10D kOKAov 0 Do, r)(P) < 0

*Eav 15 P oupmimry pé o kévTtpov O, TéTe & — 0 kal: Do.y(P) = — R? xai elvan

| thayiotn Tiun THs duvdpecws.
Eav R = 0, 6 kUkhos (O) tkpuhileton els onpeiov, &Te : 2((),1;)(P) = 82

3. GEQPHMA 1. —’Eav téocapa onpsie A, B, I', A cival opokvkiie, kai Zav
ai £00eion AB koi TA tépvoviar gig onpelov P £vtog 1j éktog tob 600£vtog kOKAoV,
B Exopev :

PA . PB— PT . PA.
Ectwoav A, B, I, A Téooopa
onueia #mi Tou kUkAou (O). Edv «i
efeion AB, FA TéuvwvTtal évTds Tou
kUkhou (O) (oy. 3) 1§ ékTds avToU
(oy. 4), 0 elven :
Do, (P)=PA - PB=82—R? (1)
Kad
Doay(P)=
*Apa : PA

Pl - PA=582—R? (2)

_I_
.PB=PI - P 3



4. OEQPHMA ANTIETPO®ON.—’Eav ai nigvpai AB kai IA tetpaniedpov

ABT'A tépvovtar eig 16 onpelov P, sig tpénov dote : PA - PB — PT - PA, 10 t¢-
tpanievpov ABTA sivar Eyypayipov eig kikiov.
. Tpéypar, émadh T& onueia A,
B, I 8&v kelvton &’ evfeias, & kUKAOS
ABI xévtpou O (oy. 5 kai 6) Tépvet
TNV eVfeiav PT, EoTw &ls 0 A,.

Kora 16 mponyoluevor Becopnua
O Excopev :

PA . PB = PT . PA, ¢))

Kal
PA.PB=FPT . lﬁ,éﬁﬂvoeécewg,(z) 5X. 5 Zx. 6

Ex t@dv (1) kol (2) Emeton &Ti: PT . PA,=PF - PA, &€ oG: PA,=PA,
N omoix oxéols ékppdler 61 10 A; = A. “Apa T& onuela A, B, T, A elvon dpoki-
KAlX.
‘H oyéais, Aorrdv, PA - PB = PT - PA, elvar yapaktnpiotikiy S1a téecapa
opokvkAla onpsia.
E®APMOIH : IIpéfinpa.— N& KGT&O’KEUC!(:J’aﬁ 1) TeT&pTn QvdAoyos X Tpi&dv SofévTwov
eUBuypdupwy TunpdTwy g, B, y.
AZKHZEIZ
1. AoBévtos Tprywvou ABI ki onusiou P Tfis ebfeias BI, pn Ksmévclpe'}zﬁ\') TGV B xal
I, v 6 kUkAos ABI Epamrreran Tfis PA eis T0 A, Trpémer xal &pel : PA? = PB - PI.
2. Na& kataokevact) f) péon dvdAoyos x &Uo Sofévrwv ebfuypdupwy Tunudrwy a kal B.
3. 'Edv keR «xal 2(03)(!’) = k, & yewp. T6TOS TGV onueicov P elven kUxAos dpdxev-
Tpos Tou Bobévtos kal dkTivos & = }'k + R?, &mou R 1) dxris ToU kUkAov (O). (Siepetvnors).
4. Aidetan kUkAos (O, R = 24) xal onueiov P, els Tpdmrov dote OP =T72. Xopdh AB ol
KUKAoU BiépyeTan S1& ToU P kal elvon PA = 96. N& Umohoy1087 i D 0, ry(P) xai 16 Tufijua PB.
5. AiBetan kUkAos kévtpou O kal onpeiov P, eis Tpoémov dhoTe OP=24. "Ayetan Tépvouoa
PAB ToU kikAou. ’Eav PA = 56, PB = 38, v& Umohoyio8f 1) xopbn AB.
6. Aidetan kUkhos (O, R = 10) kal onueiov P, eis Tpdmov ddate OP = 26. N& Umoloyioi
TO uiikos Tfis épamTopévns P ol kUkAou TouTou.
'/ 7. Eis Tpiywvov ABI &yopev 1o Gwos AH,. “lva 16 Tpiywvov ToUTo elvan dpdoycoviov el
TO A, TrpéTrel Kai dpKel : 2 [y 30 S Al S ve i
1) BI'* — AB® + ATt 2) TB . [H, = FA?, 3)BF . BH, = BA?>, 4) H,B. AT = — HA.
8. Eis tpiycwvov ABI eivon | B—T | = 90°. “Ayopev 16 Oyos AH, kal féotw R ) éxrls
ToU kUkAou ABT. N& &mroBeydij &11:
1) AHp*=HB- HT xal 2) AB® + Al? = 4R3,
i, 9. Els Tpiywvov ABI ayouev T& Uwn AH,, BH, xai MH,;. Né& dmodeydij 6i:
1) HA-HH = —HB-HT, 2) AB-AH, = AT-AH,, 3) HA HH, = FB-HH, = HT-HH,,
&v H elvar 10 0pBokevTpov Tou Tprycovou ToUTou.
10. KupTov tetpdmrAeupov ABTA elvon Eyyeypaupévov eis xikhov (0). Al AB kai MA Tépvov-
Tan eis 70 P. 'Eav PA = 8, PB = 18, PI' = 15, vé& Umoloy1067j )} mhevpa F'A kal f éparmrtopévn
PM Tou kixkAou.



Y11, Al Sirydvior kupTod TeTpamAsUpou ABMA TéuvovTan els T& onueiov P. "Av ToUTo elven
tyyeypaupévov els KUKAoV, TOTE
PB . (AA - AT) = PA . (AB . BIN)
/' 12. *H xowd xopdh Suo Tepvopévwy kUkAwy BryoTopel T&s kowds EfwTepikds EpamTopévas
oUTév.
< 13. Al kowal yop5al Tpiév kUKAwY Tepvoptvy dvd SUo SikpyovTal B1& ToU aliTol onpeiov.

14. Alo kikho1 (O) kal (K) TépvovTan els Té ompeia A, B. "Ex TuxévTos onpeiov P TV Tpoex-
Téoewv THs Kowiis Xopbfis AB, &youev Tds EpamTouévas PT kal PE aUrdv. Na guyxpifolv T&
Tuipata Pl kal PE.

15. Avo kukAor (O) kal (K) Téuvovton els T onuela I, A. Awk TuydvTos onpeiou P Tiis ed-
Beias TA &youev SUo eUbeias, Tepvoucas Tov (O) eis T& onueia A, B kal tov (K) els T& onuela E, Z
Na amoderyij 611 T& A, B, E, Z elvon dpokuxAia.

16. ’Emrl edfeias (X) SiSovran kaTd oepdv T& onuela A, B, T. Mpdgopev TuxovTx kUxkAov:
Siepydpevoy B1& tév B, T kal &yopev T&s tpamrropévas AE xal AZ. 1) Na &mobeixfi émi fi EZ
BitpyeTat 81’ dprouévou onpeiov THs (X) kal 2) 6 xuxkAos AEZ SitpyeTai &TTO plTpévoy anuElov.

17. AiSetcn xUkhos (O, R) xai ebfeia (X) ékTds altol. Ak peTaPAnTou onueioyv P s (X)
&yopev T&s Epatrropévas PA, PB ToU kUxAou, N& &moBery87j 611 1) AB SitpyeTan S1a oradepou omn-
uefou.

18. *Eotw AA, 1) towTepikd) SixoTdpos Tol Tptydvou ABP. Of kikAot ATA; xkal ABA, Té-
uvouv T&s AB, Al dvrioroiyws els T& onueia E, Z. N& ouyxpiBouv t& Tunpata BE kai ['Z,

19. Els Tpiywvov ABI &yousv THv Siduecov AO, kal Thv fowTtepikny Bixotopov Al,.
Mpdpoper Tov kUxAov AA,O,, 6aTis Téuvel Tas AB, Al dvtioTolyws els T& onueia E kai Z. N& ouy-
kp1Boly T& TpApaTa BE kai I'Z.

20. Al xopSal AB, A évos kUkAov (O, R) Téuvovtan keBétos els 10 onueiov P. N& &model-
X07 omi:
1) PA* 4+ PB® 4 Pl 4+ PA* = ct kal 2) A 4 B* + BA® - AA? = ct.

21. AiBetan xUkhos (O, R) kol & onueia A, B Evtds abrol kal ovppeTpika g wpods 1o O-

"E&v MN elvan Tuyoloa xopd ToU kUkAou, Biepyopévn Bi& ToU B, v& amodeiyx ) &mi:
AM? + AN?® 4 MN? = ct.

22. Afetan kUkAos (O, R) kal onueiov A orafepov &xtods alTol. Sswpoluey BidueTpov BOI
meTaPAnTrv. N& &modeixffj 6T1: 1) ‘O xixhos ABIM SiépyeTal Six oTafepoU onusiou. 2) Al AB,
AT Tépvouv Tov kUkAov els T& A, E xal 1) AE Tépver Tov OA els 10 K. Aeifare 611 7& onpeix B, A,
P, K elvar dpokUrAia. 3) 16 K elvar dpiopévov anueiov kai 4) ¢ kixAos AAE SiépxeTan &mo wpi-
ouévoy onueiov.

23. Na karaokevaodij Tplywvov ABI ék Tév oToixeiwv Tou :
1) o Real PBR+7v)=k*3) o Rkal BPRB—y)=2|5) o R xal y (B—7vy)=k?
2) o AxdyP+y)=k|4) oA kad B(y—p)=1u?|6) oo R kal y (y —B) = v,
Kal v ylvn 1) oxeTIkn Siepeivnois.

PIZIKOZ AZQN AYO KYKAQGN

5. OEQPHMA. — O yeopetpikdg tomog t@v onueiov, ta droia Exovv iy ad-
v ddvaply @g npog d0o deBiviag kokkovg (O, R) kai (0, R,) slvar pia dpiopévy
evfela (x), kabetog éni Ty duakevrpov 00, (Umotibetan R > R,).

“Eotwo M Tuyov onueiov ToU TdTTOU, ToloUToV GOTE :

DowM)= Dory(M) A 82—R:=8]—Ri A 82—8=R2—Ri (1)



"E&v | elven 1 ptoov s Siakévrpou 00, xal &x87 1 ké&Betos MH &mi Thy
elfelav O0;, koTd T Seltepov Becopnua TéV Siapéowy, 8 elva :

82— 87 =2.00, - IH, x
kai 1) (1) ylverea :
2.00, - H= Rz - R},
e 2_ |2
oy e
700,

‘H oxéots (2) eavepdover
6T 10 H elvon oraBepdv éml
Ths SiaxévTpou OO,.

TMaparnpolpev Acimodv &-
TI TO TUxdv onueiov M ol
{nTovptvou ToTTOU KelTan Emrl Ix. 7
mds sUfeicg (x) kabétou i
T Sidkevtpov OO0, xai s dplopévov anueiov autiis H, Sefik Tol | Kelpevov.

"Aviigtpéoag : "Av N elvan Tuyov onuelov Tis (x), B& Excopey Sradoyikéis :
R?— R}

NO*—N©} =2.00, - TH =2-00; ——"L —Ri_ R?
00,
A NO2— R2=NOi—Ri A Dio.n(N)= Do, ny(N).

‘H edeia (x), Tfis dmolas T& onpela Exouv THY aUTNV BUvapiv 6 pds Tols
kukdous (O, R) kal (O, Ry), Myetcn pilikdg GEmv TéY 50 ToUTwv Kixhwy.

Maparnpiioers. — lov: ’Edv R = Ry, 1) (2) yiveran TH=0 xal 16 H oupmitre: ué 1o I,

“Apa: ‘O mlikdg -GEwv (x) 800 Tewv kOkLoV ouvpninter pé tHY pecokadetov tiig da-
kévipov tovtev OO0,.

1
2.-00,

ToU Tpnparos OO0,. Els Thv mepltrewoiv TalTny & xixAos (01, R,=0) koAeiten pndevikig kbkAog,

3ov: "Eav 10 O, Exn Tiv Béowv ToU O ked R, # R, 1 (1) 5i5er :

— R*—R, R*—R,

IH=_T—= —_— =
2.00, 0

xal kar' dxoAoudiav : ‘O pilikdg GEwv (x) 1@V dpokévipav kbkiov GoaviCetar &g 10 dneipov.

2ov: 'Eav R, = 0, # elfela (x) 8& elvan els dmdoracy TH =

amd 1o péoov |

6. 'ISiotnteg Tob prlikod GEovog. — lov @ ‘O milikds &Ewv Blo kukheov elvar & YEWUETPIKOS
TéTos TV onueicv, &rd T& dmola &yovTal ioa dpamTdusval Tpds Tous KUKAOUS ToUTous.

20v : ‘O pifixds &Ewv Blo kixAwv (Q,R) kal (0,,R,) Sixoropei s Kotds EcoTepikds kol
towTepikds EpamTopévas alTdv.

3ov : *Eav 800 kUkAol TépvwvTal els T& onueia A kal B, & p1Gikds &Ecov ToUTwv elvar § Xowr,
xopdn AB.

dov : "Edv 800 kUxAot TéuveovTan els T& onueia A kal B, udvov &é T& OTMEla TGV TPOEKTA-
gewy ToU THRHaTos AB &yovren Toar EpamrTdpevan wrpds Tols kikAous ToUTous.



50v: *Edv BUo kiKhol EpdmrreovTan EEcoTepikéds T 0CoTEpIKS, O piG1kds &Ewov alrrédv elvan
1) kowf garrToubun cUT@V els TO xoWwdY oTuEOY.

6ov : "0 pifixds &Ewv 5Uo dvigwy KUKAwY KeiTal EKTOS aUTddv Kol &rréyet Sy dTEPOV &S TOV
peycAUTEPOY 1) &GO TOV MIKPSTEPOV TOUTLWV.

Al dveorépeo 1816t TEs v &mroBetyBoly Urd 1@V abnTdv.

7. Pkdv kévipov tpudv koxhov. — Oscopoluey TPELS rixhous (O)), (O,),
(Oy), Tév mofwv T& kévTpa Btv keivtan &’ eGBeias. ‘O pifikds &Ewv (x) T&OV
(0,) xai (Op) elven dfeTos gl Ty evBeiav
0,0,. ‘Opolws & pigikds &Ewv (y) TéV (0,),(0,)
elvar k&PeTos gl Thv edfsiav 0,05, Al edbeion
0,0, xal 0,05 TéuvovTal. “Apa kal ai ké&betol
(x) kai (y) Tpos aUTds B& TépvoovTal. “EoTw
M 1) Touh &V (x) kol (y). O elvan

D0, ro (M) = B0, r)(M)

Kol Do, ry(M)= B0, ry (M)
“Apa: Do, ro(M)= B0, k(M)
Tx. 8 ‘H TeAeuTaic iodTns Snhol 8T1 TO M ogeiAer

v& xeiton &ml ToU pifikoU &Eovos (Z) TV KU-
kv (0;) kai (Oy). "Amebeixbn Aormov OT1:
Oi kol GEoveg TpLdY KoKh@V (v T& KévTpar B2V KEVTCL ¢ edfeias) ouép-
yovion Sid tob abtod enueiov M.
To kowdv TolTo onueiov TGV TEIEY pifikddy &Eovwy KaAelTal pitkov Kév-
Tpov TéV TPIGY KUKhwv kal elvan TO povaBikov omueiov ToU £miTéSou, TO dmoiov
Exel ioas Buvduels s Trpds Tous BoBévTas KUKhous. Aiati ;

8. Kataokevd tod pilikod &Eovog.— lov : Edv ol xUkAor (O) xal (O,) tp&mrrwvral towTe-
pixéds 7 EGwrepikdds els TO amueiov A, S1& v& KaTaokeudowuey ToV pifikdv &fova aUT@Y, GpKEl
v& gtpawpev els T A Thy Kowdv EpamTopévny TGV,

20v : "Edw ol kiKhot (0) kad (O,) TéuvevTat els T& onueia A kal B, & piZikos &feov abrév 6&
elven ) eubeix AB.

3o0v : "Edv ol kikhot (O) kal (O,) xeivran fkTds dAAfAY fi fuTds dAATAY, eUploKouev TO
uégov | Tiis SraxévTpou 00, (oy. 7) kol ér’” aUTs, &k TOU I, Aapupévopey TURHQ @

_  R-R,
H=—, & (R>R,;)
200,
kal el & onuetov H, petaly | kal O,, dyoluev ThH k&deTov &l THv 0Q0,. Adtn 8& elvan & EnTolpe-
vos pilikds &Gwv.

AZKHZEIZ

24. N& dpiodij onueiov, &md 70 dmolov va &ycvTal Ioat EpamTépevan Tpos TPElS Sobbvras
KUKAOUS.

23, *Edv & kévrpa O, O, O, Tdv Sobévtev kikAwy (0,), (0,), (O,) xeivrtan in’ ebfelas,
ol pifikol &oves alTédv B& elvan TTapdAAnAol fi 8& oupTriTrTouv.

25. A1 v& Katagkeudgwuey Tov pilikdy &Eova BUo kUKAwY, Kelpéveov ExTds dAAAwY, &p-
kel v& tvdbowpey Ta péoa TEV BUo Kowdv EwTepikédy EpamToptvev aUTdV fi T& péoa Tdv Buo

10



EowTEPIKGY EpamrTonéveoy fi T& péoa pids EEoTepIkiis Kal &S owTepikiis parrropvns TouTwy,
S1& mas evBelas.

27. Ak v kaTaokeudowuey TOV piLikdy &Eova 500 KUKAWY Kelptveoy ExTOS AAANAWY f) BvTds
&AWy, ypdpouev TUXSVTa KUKAOY TéuvovTa ToUs SofévTas. Al kowal xopdal ToUTwy TéwovTal
els &v onusiov P. "Ex ToU P &yopev Thv k&9etov Erl Ty Bidxevtpoy Ty SUo SoBévtwv kixhwv.
At ;

X 28. ‘H diapopd T&Y Suvdpswy onueiou g pos &Uo kUkAous loolTan (kat’ dnéduvtov Ti-
HiY) Tpds TO SimAdoiov THs SiakévTpou Twv il THY &mdoTagty Tol onpeiov ToUToU &Trd TOV
préikov &Eova aTddv.

29. ‘O yewueTpixds TéTOS TAY onueiwv, Gv i Sragopd T&Y Suvduewy ds Tpos Slo KUkhoug
elvat paypaTings &pibuds k, slvon eUBela k&Betos i THY BréxevTpov TAV BlUo KUKAwV.

> 30. ’E&v M elvan Tuyov onueiov tvds TEY KUKAGY (O) kal (Oy), N BUvaps Tou M ds pds
Tov &AAov kUKAov fooUTar Tpos TO SiTAdaIov THs BlakévTpou Té&v kUKAwY &l THY &méoTacty
ToU M &mro Tov pifikdv &fova alTdv.

31. "lva Tpix onuela oy, oy, @, KevTan &1’ eUbeias, TTpéTrel EKATTOV TOUTWY VX Exn Thv abThy
SUvauiy s Tpds SUo kUkAous.

32. ’Eqv Vo onuela o, kal o, Exouv EkagTov THY abThv Slvauv s Tpods Tous KUKAOUS
(0., (Q2), (Oy), ol kikAo! oTor B& Exouv pilikdy GEova THy eUBeiav oa. Tola 1) Béoig TGV Kkév-
TPWV TGV KUKAWY TOUTwWY ;

» 33. Bdoel Tfs doknosws 28, vi &moberydij 6T & pilikds &Ewv Slo kikAwy (0) xai (0))
opiger il Tol EmimiSou Tpia UmooUvoda. AnAabt ;

lov: Tov yewp. Téov TV onueiwy M, Si1& T& dmoia : .‘DQ(M) > Do (M),
20v : » » B » Do) < @o,(M),
kai 3ov : » » » » : .LD(,(M) = .@o,(M).

34. Béoe Tfis doxnaews 28, vd Umohoyiabolv al dmooTéaoes Tod kévtpou O ToU Teprye-
YpaHuévou kixkAou Trepi TO Tpiywvov ABI &mrd Ta kévtpa T@v KUkAwy gy yeypaupévou Kal Tapey-
Yeypapuévwy, SnAad :

OFF = R*—2Rp, Ol?= R*+ 2Rp,, Ol'*=R24 2Rp., OI"?= R? 4+ 2Rp,.

35. T& onuela A, B eivan cuppeTpikd s mpds 1o kévtpov O fuds kUxAou (0). M v A
kal B &yopev 8Uo elBUypaupa THuaTa TapdAAnia kal dpdppoTra, TepaTolyeva el Tév kiKAo.
N& &mrodery8ij 671 : AM . BN = ct.

36. AiBetan kUkAos (O) xai BUo onueia A, B orabepd. Atk Tou A SyeTon peTaPAnTh
Tépvouga AMM, ToU xUxAou (0). N& eUp:07 & yewp. Témos Tév KEVTpov TV KUKAwY BMM,.

37. AiSovTan T& onpelx A,B kai xUkAos (O,R). MetaPAnTds kikAos (K) 8itpyeTtan Si& tédv
A, B xad Téuver Tov (O) els t& M, N. lov) N& &moSery87j 6111 MN BiépyeTan S1& oradepol anpeiou
I tfis AB. 20v) N& kataokeuaadi) & xikhos (K), & MN= A (808tv Tufuc).

X 38. AiSovtai &Uo onueia A, B kai eUeia (X). MeTaBAnTds kikhos (O) Sidpyetar Si1é Tév
A, B kal Tépver Ty (X) els & M, N, “H AB Tépver tv (X) els 6 onueiov I. lov) N& &moderybij 611
T ywébusvov IM . IN = ct. 20v) N& kataokeuaotij 6 (0), &v MN = A (Soév Tufiua).

39. N& karaokevaodij Tplywvov ABT & Tév oToiyeiwov Tou «, A, §,.

¥ 40. E&v 8Uo onueia M, N Eyxouv Thy uta\'rﬁv BUvapiy ds wpos Tobs kukhous (O,), (0,),. . .,
(O0), v&x &TroBe1yB7] 671 T& KEVTPo TEY KUKAGV\TOUTOY KETVTan BT eUfeias kabéTou o Thy MN.

¥ 41. Ta Oyn AH,, BH,, TH; Tprydvou ABT tépvovran eis T anueiov H. lov) Né &modeiy8i
87176 A elvan TO pigixdv kévTpov TéV kUxAwY Siapétpwy B, HB kai HT. 20v) "Oi 16 H elvar 7o
piIkdY KévTpov TGV kUKAwY Blauétpcov BT, TA, AB. 3ov) N& Umrohoyiobij T ywduevow AH - AH,
guvapToel TV TAeUp@®V a, B, y ToU Tprywvou ABT.

42. "Av kUKAos keTtal évtds dAAov TotoUTov, & p1ikds &fwv alTdv 9& kelTan EkTos TV KU-

KAV TOUTWY.



=7 43, *Edw & elvan | Sidtkevrpos SUo kiKkheov (O, R) kal (Oy, p), v drrobeiy8fj 8m1 f) &moora-
015 y ToU KEVTpOU Tol peyaAuTépou kUKAoU &md Tov piiidy &fova aUTdv elvai :
5 4+ R* — Ps
i S T
44. Els Tptycvov ABT &yopev ebfelov Tap&AAniov mpos ThHv Bl, Tépvoucav Tds AB, Al
els T& onpeia By, T, dvrioToiyws. Né& Beix8fj ot & p1likds &Ewv TéY KUKAwY Siapétpwv Bl
I'B, efvar 1o Gos AH, ToU Tprycovou ABI.
45. Tpeis kikhor (K, @), (A, B) kal (O, y) Exouv xowihy yopdiy AB, 16 8¢ O elvan T pé-
gov ToU Tufpatos KA. N& 8eix8ij 6T Si1& wév onueiov Tou EmméBou TOV kévTpwv elvar:
: DM + Drpy(M) = 2 - D0,y (M)-
48. AfSercn Tplywvov ABF Exov Theupds a, B, y. Mpdgouey Tols kikhous (A, «), (B, g
xad (T, y). Toiov elvan 16 piixov kévTpov ToUTwWV ;
47, “lva 8Yo kUkAo1 TépvevTan, Tpémel kel &pkel v& Umdpyn onueiov ToU pifikol &Eovos
abTéy, Smep v Exn THY oty &pynTikAy Suvapuy Os Tpds Tous BUo KUKAOUS.

OPBOrQNIOI KYKAOI

9. Favia 800 KiKAOV.— Oecpoluey ToUs BUo TTPOTaVATOAITHEVOUS KUKAOUS
(O,R) kai (Oy, R,), Tepvopévous eis
T& onueic A kad B (ox. 9). "Ayo-
HEV TAS TrPOTaVATOAITUEVES EQa-
Trropévas oUTédv els TO onueiov A.

TynuatifovTar ai Tpooava-
ToMopévanr yovial w xal @.

O& elval, TTpopavdds, w = Q.
‘H yovia @ xoAedTtar yovie t@v
xoxrov (0) kal (Oy).

“Qote: T'ovia dbo tepvopévoy
kOkLoV kaleitor 1 Yovia tdv Loa-
rwropévov adbtdv £ig T Kowva on-
. 9 peia To0TOV.

10.’0pBoyd@vior kokhoL.— Edv o= %, TéTe B& Adyopey &T1 of kikAol (O)
kai (O,) téuvovtal dployevimg.

"Qote: Ao kbkhor kahotvtar dpBoyd-
wviol, étav 1| yovie t@v igantopévov ad-
@V £ig 10 kowva onueia elvar opon.

TMpopavéss af épamtdpevar Al xad AA
els T meptTToow TaUTNY SiépyovTal Gv-
TigTolyes drd T& kévTpa O) kad O.

"Apa, 6 dveoTépeo Sobels Spiopds Sia-

B
TuToUTCON Kard ¢os EETis. 4
Avo tepvopevor kokhot 0a Aéyovial bp- ﬁ‘/
Ooydwios, Btav ai dxtiveg avtdv al arnoli- Sx. 10 >

yovsuy gig Té Kowvd onpsic tovtev elvar kaBetol.
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11. Xapaxtnpiotikai idiotnreg 300 dployoviov kdklov.
lov: ‘H ouvlnkn (OA, O,A) = % émaAnfeleTtan Stav, kol povov STav,

T0 Kévtpov O, keltan &mi Tiis Al "Ofev :

“Iva 800 kbxhou, tepvipevor eig to A, elvar dploydvior, npémer kai aprel 4
toantopivn tob £vog &g 10 A va Sifpyetar and to kEvipov tod Hikov.

“Apax TO kévTpov ToU Evds kelTal EKTOS ToU &AAou kUKAOU.

20v: ‘H oxéais (OA, O,A) = —213 traAnBeleTan STav, kal pévov Stav, TO
Tplywvov AQO, elvan dpBoycoviov els o A. *Apa:

Abo xbkhot kévipav O kai O, kai dxtivev R kai R, elvar dploydvior Gtav,
kai povov Gtav: OOF = R2LR2. Awari ;

AZKHZEIZ

48. AUo kUxAor elvan dpBoydovior 8Tav, kal pdvov Etav, TO TeTpdywvov Tis dKTivos ToU
tvog looUTan Tpos TNV SUvapy Tol KévTpou Tou ds Tpds Tov &AAov KUKAoV.

49. Ao xUxAor elvan dpBoycovior Stav, kal pévov Stav, ula Sidkuerpos ol Euds kUkAou
SraipfiTar &puovikéds Utrd ToU &AAou KUKAOU.

50. Alo Tepvdpevor kUKAoL elvan dpBoycvior els T& onuela A kal B éTav, kal pévov &Tav,
pia Téuvousa A Biepyoupévn 81 Tol évds Tév onpefcov A | B palvetar &rd T& dAAo anueiov Umd
Spbijv yawviav.

51. N& kataokevaobi) kikhos dploydvios pos Sobévta kUkhov (O, R).

12. ITPOBAHMA.—- Na katackevacti} kixkog (@), 6 oroiog va tépvy dpdo-
yoving b0 d0Béviag kiklovg (O, R) kai (O, R), Evla R > R,.

"Avaiveig : "EoTtwoav (O, R) kai (O, R;)
oi dobévTes UKAoL ‘Eqv w elvar TS kévTtpov
ToU InToupévou KUkAou, OTTIS TEMVEl opBo-
ywvics tols (O) kai (0)) katd T& [ kai A,
B8xeivan: ol L OF, A L O,A, ol =wA.
Apa: wlP=wA? i Dig,my(0) = Dio,, ry(0).

TouTo onualivel 6T1 TO @ keiTon &1l ToU
pifikoU &fovos xy TG (O) kal (O,).

Kataokeon : Kata t& els v (§ 5) AexBév-
Ta, KoTaokeudlopey TO Tfipa [H = E?—-_ﬁ S 1l

200, e
xkai eis 76 H Owolpsv thv kaBetov xy &l thv 00,. *Ex ToU w &yopev Tds épamTo-
pevas wl, wA Tév 8o kikAwy (O) kal (0;). Ba elvan :
Wl = 02— R? ki wA2=w0]—R2 *Apa: wlP—wA?=w0%—w0i—(R*~R}) (1)
A& 00— wOf = 200,-1H kai R:-R}=200,.H, éméte 4 (1) yivera:

wl?—wA2=200, - IH—200, - [H=0, 2 ol: ol = A,
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Mpagouev droroUBics Tov kUKAoY (w, wll = wA), éoTis elven & InToupevos.

Anddettig 1 "Emaidn ol = wA, T& I xai A xeivten &l ToU cTtoU kUkAou.
Emaidn) 8t xad ol L.OF kad wA L O,A, 6 kikAos (w) Téuvel dpboywviws Tous
(O) kai (O)).

Maparipnotg : "Emedh 16 w elvar Ty ov onueiov ToU pifikeld &Eovos Xy, EreTan &T1 UTdpyouv

dmeipot kUkhAot, ol dtoior Tépvouw Tous (O) kal (0,) dpboywvics. "Ofev :

‘0O YeopETpIKdG TOMOG TV KEVIpWV © 1OV KDKIoV, ol donolol tépvovy dploywving dvo
doféviag kbkhoug, clvar & plikég GEwvV 1@V kOkhwvV ToOTOV, Kai:

lov: "Edv ol kikhol (O) kal (O,) 8tv Exouv kova anpeix 1) Exouv év uovov Kovov anueiov,
GAOKANPos 6 pidikos GEwy auTdy elvan & yewp. TOTTOS TGV KEVTPWY .

20v : 'Edv ol kUkAol TéuvevTan els T& onueia A kal B, TOTe pdvov al TrpoexTdaces Tiis kowiis
xopbijs AB TAnpouv TO TpdPAnUa.

AZKHZEIZ

52. "Edv 800 xUxho1 (O) kal (O,) TépvwvTal, ol kUkAol ol dTroior Téuvouv avuTols oployw-
viws, 8tv Tépvouv THY Bidkevtpov adTédv OO;.

53. "Edw 8Uo kikhor (0) kad (O,) 8kv Exouv kowdv i kowd onueia, ol kUkAor of doiol Té-
wvouv adtols dpJoywviws BikpyovTtar &d 8lo dpiopéva onueia P kai P, Tfis Siaxévtpou OO,
(opixé& onueia | onueia Tou Poncelet).

54. N& xaraokevaodi) kikAos dpboydovios mpods Tpels BobévTas kikAous (Alepedvnois).

55. "lvar xUkAos (w, p) TéuveTan Katd SidpeTpov UTrd &AAou kikAou (O, R), mpémer kal &p-
kel TO TeTpdywvov Tiis &kTivos Tou vé looUtan Trpds ThHy dvTiBetov BUvauiv Tou kévTpou Tou s
mpos Tov kUkAov (O0). AnAabh p? = — @(o,n)(oo).

Znu. ‘O kUkAos (O) xaheitan yevdoopdoydviog ToU (w), dnAadn & kukAos (O) Téuver ToV
(w) els BUo onueia A kal B dvriBiaperpixd.

56. Els Tnv &doknow 55, vé& &modex8f 611 1) & pilikds &GEwv AB T&v xixkAwy (w) kal (O)
BiépyeTon &md TO kévTpov ®, 2) Edv & kikAos () BifpyeTan &md oTabfepdv anueiov M, Ba Sitpye-
Tat xad &md &v &R0 orabepdy onpeiov N THs wM, ToloUTov GoTe: @M - wN = —p?, 3) kv
6 (0) peTaPdAdeTan kal v o) z(ojm(m) = keR, Té7e 6 (O) elvan dpboycovios Tpds TOV kKUKAOV
(e, k), P)’Edv @(o_[{)(m) = — k2, & xixhos (O) elvan weuBooploywvios mpds Tov (w, k) kad
y) tw Do, ry(w) = O, 6 xukhos (O) efvan Spboywvios (1) yeuBoopboywvios Tpds ToOV
(w) — onueiov w).

57. ‘O yewpeTpikods TOTTOS TRV KEVTPwY w TV KUKAWY, ol dtrolol TéuvovTan KaTd Si&uerpov
Umed 8o SodvTtwv kikAwv (0) kal (O,) elvan T Tufjua ToU pigikoU &Eoves T&v (O) kal (O,),
LowTEPIKOY aU TGV, Edv TOUTO UTT&pYT).

38, “lva BUo kUK ol TépvwvTal dpboywviws els T& onueia A,B, Tpétrer kal &pkel pia TV £§w-

TEPIKGY EparTTopévav Twv va galvetar &md T6 &v TéV onueicwov A fi B Urd ywviav 41 kol &mo
3

T60 &Ado B ) A Umo yowviav Tﬂ

39. “lva BUo kUkAot TépvewvTan dpboywviws els T& onueia A,B, Tpémer kal &pkel al &k on-
pefou M ToU Evds &ydpevan xopSal MA, MB v& trravaTéuvouv Tov &AAov kUkAov els onueia [, A
AVTIBIGPETPIKK.

80. “lva SUo kikhot (0) kel (O,) TéuvewvTen dpboywvicws, Tpémer Kal dpkel Tuyov onueiov
ToU kUKkhou Siapérpou OO, v Exn dvmiBérous Buvdpes dg pos Tovs kikAous (O) kal (Oy).

61. “lva Buo xikAo1 (O) kal (O,) Téuveovtan dpBoywvicws els Ta onueiax A, B, péme kal &p-
kel v SrycovTan 2k 10U A fi B Téuvougcn MM, xad NN, ké&Betor pos dAANAas.
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62. "Emi Tfig UmroTewolons BA dpBoywviou Torytivou OAB Becopolipev petaAnTdv anpeiov
M. lov) N& &moBeixdij 61 ol kixhot OAM, OBM elvan dpfoydvion. 20v) OF kKot kévTpev o Kal
wy, ol Biepxduevor 1 Tol M kal tparrrépevor els & A, B tédv OA, OB &vmiorolyos, Téuvovtat dp-
Boywviws.

63. M&s xUKAos kévTpou w, Biepyxduevos S1x Gobvtos onuelou M kal Tépveov Sploywvicws
Bodévta kiAo (O,R), SiépyeTan kal Bidk Beutépou oradepol onpeiou N érrl Tiis Siapétpou AB s
Biepyopevns B1& ToU M. TTolos 6 yewpeTpikds TOTOS TOU KEVTPOU @ ;

64. Tlolov elvan TO p1fikdY kévTpov Tp1ddv KUKAGY (O,), (0,),(0,), ExaoTos TéY dmolwy Té-
pver dpBoywviws Tous &AAous SUo ;

65. Me drTlvas T& dpiopéva TUAHOTA &, B, ¥ v& ypagolv Tpels kUKAoL, Teuvdpevol dpBoyes-
vics.

66. N& ypagij kUkAos (w, p), Siepxduevos Bi& Sobévros anueiou A kol &pBoycovios Trpds
SobévTa kUkAov (O,R).

67. Mi kévrpa T& dpiopéva onpeic A,B,T va ypagouy Tpeis kUkAo!, Tepvdpevor dpBoyawvics.

68. N& ypagf) kixhAos, Siepydpevos Sixx Slo Sedopévewv anuelwy A, B kal dpfoydvios Tpds
Sobévta xixkAov (O,R).

69. N& ypafj xixhos (w, p), Opboydvios Tpos BobévTa kikhov (O,R) kai éxeov T6 kévtpow
Tou w éml Sobeions eUbelas (X) 1) el obévros kikAou (K, R,).

70. AiSetan Tpiywvov ABIM kail fnreltan vé karaokeuaod? xukhos (K), els Tpémov doe ol
ik Tédv A, B, I &ydpevan épamropevan va elvan dvtiotolyes foat wpds Tas wAeupds o, B, Y Tol Tpi-
yvou TouTou.

71. Na ypagi) kUkhos weubooploycvios Tpos Tous kikhous (O,), (0,), (O,).

72. N& ypapi] kUkhos weuSoopBoywving Tepvouevos Umd Ty kikdwv (0,), (0,), (0,).

73. N& ypapij kUkAos yeuboopboycovios wpos Sobévta xikhov (O,R) kal dpboyddvios mpos
Tous kUkAous (K, R,) xal (A, R,).

74. Na& ypaef) kixhos, dpfoydvios Trpos Sodévta kUkhov (O,R) kal weuboopSoydvios Tpds
8Uo &hAous Beboptvous kUukhous (K, R,) kad (A, R,).

75. Na ypagpij xixhos weuBoopdoycovios mpds Blo SeSopévous kuxhous (O, R), (O, R,)
kal Tepvopevos weuboopBoywvics U TpiTou Sedopévou kixkAou (0, R,).

76. N& ypapij xixAos axtivos R, éparrrdpevos Sedoptvou kikhou (K, p) kal weuSoopBoyvios
Tpds &AAov BeSouévov kUkAov (A, py).

77. N eUpediy & yewueTpikos Tomos TV onpeicv M, 8i& T& dmola 16 &Bpoioua TGY Buvé-
eV s pos SUo kikAous (O, R) kai (O, R,) va elven k2 (k SeBopévov edf. Tufjua).

78. Na elpeBf) & yewp. TOmOS TGV KEVTpWY @ TOV KUKAWY, ol dTroiol Tépvouv dpBoywvics
Sobévta kixkAov (O,) kal weuboopboywvicws dAhov Sofévta kixAov (0,).

79. N& eUpeBij 6 yewu. ToTOs TGOV KEVTpwY w TGV KUKAwY, ol dmoior Téuvou weuBoopho-
ywviws SUo Sobévtas kukAous (K) kai (A).

80. “lva 8Uo kUkAcr (O) kai (O,) TéuvwvTar Opboywvicws, Tpémer Kal dpkel va Exouv s Bia-
pétpous &uTioToiyws SUo dmévavTi TAeupds SpBokevTpikou TeTpamAeUpou (Técoapa onueia
A, B, T, A amoTeAolUv dpboxkevTpikiv TeTpdda, &v EkaoTov elvar dpldkevtpov Tou Tprydvou, Smep
Exer Kopugds T& Tpia &AAa onpeia).

81. AiBovrtan 8Uo kUkhot (O, R) xai (O, R,) kai peTaPAnTds kixkdos (w, p). N& elpedi 6
yewp. 16105 ToU KEVTpOU w, lov) v 6 kikAos (w) eivan weuBoopBoywvios pods Tous (Q) kai (O,).
20v) av & (w) elvan opfoydvios pos Tov (O) kal yweuboopboydvios Tpos Tov (O,). 3ov) av &
(@) elvan opBoycovios Tpos TO (O) kal TépveTan weuboopBoycovicws Umd Tou (O,) xal 4ov) &v &
(w) Tépvn weuBoopBoywvicws Tov (O) xal Tépvetan weuSoopBoywviws Umd Tou (O,).



AEZMH KYKAQN

13. OPIZMOZ.—OvopdSopev ypapmkilv déopnv v kokhav 16 Ldvodov tdv
kOKLoV, oi drolol, ava §vo Toydvreg, Exovy Tov adtov doBivia plikdv GEova.

’E&v kUkAos (O;) dvrikn
els plav Béounv, opifopévny
Umd ToU kUkAou (O) kai ToU
p1gikou &€ovos (x), yvwpllo-
pev 61 6 (x) elvan k&BeTos i
Thv Sidkevtpov O0;. ’Evtel-
Bev TpoxUTrTEl STIHT& KéEVTpa
SAwv TV KUKAwV TR 8-
ouns xeivren Emi evfeias y,
kabétou £mmi TOV pigikov &Eo-
va. ‘H elfelax y kaAsiton gd-
Zy. 12 Bsia t@v xévipav (Zyx. 12).

14, XAPAKTHPIEZTIKAI IAIOTHTEZ.— @GEQPHMA I.— “Iva xiOklov G-
vijkovv &ig piav déepnv, npénel kai dpkel va drnapyovv dvo onueia, ta érola va
Eyouv Ty avtiv dvapy g mpog EkacTtov TOLTOV.

*Apxei: Tpdypott, éav Ymdpyouv BUo onueia A xal B (ox. 12), T& émoia
gyouv ThHv alThy Slvapiv ds Trpods SoBévTas kUkAous, of kUkAol oUtol &vrjkouv
eis plov Béounu. Mo 1) edfela AB 8 efvon TOTe & pidixds &Ewv Evds 2E cliTdY peTd
Tivos &AAou £E alTdv.

Ilpéner: Tlpdrypar, édv SobévTes kikAol &vijkouv eis piav Séopnv, SUo Tu-
XovTa anpela Tol pifikoU &Eovos (X) Exouv THv oty Slvapiv s Tpds EkaoTov
TV KUKAWY TOUTWV.

15. GEQPHMA II.— "Iva dofivieg kikhoi, TV Onoiov tad xévipa keiviai
£’ e0Beiag, avikovy eig piav dtopny, npéne kai apkel va dnapyn onpeiov, 16 dnoiov
va Exy v adtijv dhvauy dg npdg Fxactov TovTOYV.

Apkei: Tlpaypar, fav So-
BevTes kUKhor Exouv TS KéVTpa TV

&mi wds eudeias y, wkal dqv Urdpyn
anueiov A, Exov ThHv cThv SUvauiy @
Tpos Aous ToUs KUKAOUS TOUTOUS, 2

0
1 kaBetos &k ToU A Tpds THY - U

Belav y elven & piikds &eov TGV
KUKAwv ToUTwv, AauPavopéveov &- x
va Buo. "Apa ol kUkAol oltor dvi)- Sy 13
xouv els piav Stopny.

IMpénev: TlpdypaTi, édv Bobévtes kUKAoL &urkouv els piav Séounv, T& kévTpx
Toov B& xeivron £ ebBeias y kad Ev Tuxov onueiov A ToU pifikoU &Govos aUTddv
Ba Eyn T abThv Bivauv s Tpods EkaoTov ToUTwWY.
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EIAH AEZMHZ KYKAQN

16. lov: 'O miikog GEwv (X) tépvel tov kOkAov O eig 500 onpusia A xai B.
Els v mrepimmrwo TaliTtnu T& onusiac A kai B 6& gxouv THY alThv SUvauw 0
os TTpos BAoUs Tous kUkAous, Tous Siepyopévous Sid TéV A kal B. T& KEVTPQ TGV
KUKAWV TGV Biepyouévaon
B1d TV A kadl B kelvTtan
£TTl TT)S HECOKaBETOU Yy Tou
TunpaTos AB.

Aviiotpogwg :  TI&s
KUKAOS  Blepy Opevos  &md
T& onuelx A kai B dvnke
els THv Stounv, &1dT1 Exe,
PETA TOU kUKAou O, s pi-
{ikov &Eova Thv evfeiav x,

‘H Béoun 1) dpilopévn
Ume ToU kUkAou (O) kai
175 €UBelas x elvan 1O : To-

vohov T®V KUKA@V TdV
diepyopévov da t@v on- . Zy. 14
peiov A kai B.

T& onusia A kai B kahoUvtan Bacwkd onueia Tfis Séouns kai
ATl déopm tdV Pacikdy oenueiov f) dfoun tepvopivov kikiov,
npoToL £idovg.

Eis v mepimTwo taltny : Ilav enpeiov O, tiig edbeiog y tdV kévipov
elvay kEvipov £vog kOKAov Tiig Séopung, kai £vog povov, Exoviog dxtiva O,A.

‘Edv BiSetcn 1y dkTis R,, Buvdpeba vd katackeudowuey Tov kikhov O, T

goun Ko-
Séoun ToU

f
7

déouns. To kévtpov O, elvan 1) Topn s elfeias y T&V kévtpwy kal ToU kiKhou
(A, R,). :
Ymapyouv 8o kUkAol Tijs Béouns dkTivos R, #&v: R, > o AB.
; ; 2 5 1
Efs 8¢ povov kUxkAos O, Tfis Séouns, éav: R, = 5 AB.
Eis v TeAeuTaiav TatTny TEpiTTwov & kikAos O, cupTriTTE B TOV KUKAOY
BiapéTpou AB kal koAeiTal Pacikdg kixhog Tiis Séouns.

17. 20v : "O plikog GEov (3) fpantetar Tob kbkhov O eig 10 A. Eis Thv mepi-
TTwIw TauTny N eUfela OA B elvar k&betos émi Tov pilikdv &fova (x). *Apa
] OA & elvan 1) ebBeia (y) TGV KévTpov.

To A dvne eis ExaoTtov T@V KUKAwY O, Oy, O,, O,,... Tfis déouns, iéT
1] .‘Z)(O,R)(A): Do, rnH(A) = Do,rn(A) ... =0.

“Apa SAot ol kiAol Ths Stouns EpdrTovTal els TO A ToU pigikoT &Eovos (x).
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*Avtietpépog : TTas kikhos (O,) éparrTduevos Tis (x) eis 1O A, Exel peTX TOU
kUkhou O Thy edfeiav (x) o5 pilikov &fova. Eis THY mepiTTwoiv Tty 1) 8-
oun 1| Spiloptvn UTO TOU KU-
kAou (O) xai ToU pilikoU &Eo-
vos. (x) elvenr 16 : Ibvohov tdHY
KOKA@V T®V Z@antopévov Tiig
(x) gic t0 A.

KaAgiTon 8¢ Séoun ToU dev-
tépov £idoug T) dEoun épantopé-
VOV KUKAoVv.

Iapathpnoic : To onueiov A
(xOkhog pndevikog) &moTeAel pépos
Iy. 15 ‘ Tfis 8éouns (O, x).

18. 3ov : "0 pulikog GEmv (x) keiton £kT0g 10D kokhov O. Eis Ty mepimrwaiy
Taltny of kUkAol Tiis Béouns oUdiv kowdv onueiov Exouv peTd ToU &fovos (x).
“EoTw H 1) opbn mpoPorty ToU O &ml Tov &fova (x). “Yrapyel KUKAOS Kév-
Tpou H (kai #vag pévov) dploydovios Tpds Tov kUkAov (O). O kikAos olTos (w)
Exel dkTiva p, TolUTNY GoTe: pE = Dio,r)(H) = HA? &mou HA 1) épamrtopévn

Ix. 16

ToU (O), dyopévn ék ToU H. ‘O kikAos olUros (w) elvar émrions dpboydvios Tpds
mavta kukAov (O,) Tis Béoung, B1om 1 Dio,r,)(H) = p% ToUTto &nAol 611 T kév-
Tpa TGV KUKAwY THis Beouns elvar é€wTepikd onpeia ToU kUkAou (w). AnAadn
onuela TGV TPoekT&oEwY ToU Tunuatos PP, Tfis elfelas Tdv xévtpwv, Evba
Ta P kol Py elven af Topal ToU kUkhou (H, p) kol Tfis evbeias (y) TV kévTpeov
Tfis Béoums.

Ta onueia Tauta Blvaton va BewpnBouv dos kUkAor pndevikiis aktivog,
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GunikovTes els TNV Séounv, kahoUvton 88 onueia ToU Poneelet 7 opuka onpusle THs
deouns.

‘H 8toun alrn dvopddetan Biopn ToU tpitov &idove.

"Avuiotpogag : TT&v onueiov O; T ebfeias (y) Tév KEVTPLOV, KEIMEVOV BKTOS
ToU Tunuatos PPy, slvan KEVTPOU Evos kUKAoU (kai Evég uovov) épboywviou oS
Tov KUKMoV (w), ExovTtos peta ToU (O) pilikdv &fovar (x). AdTi:

Do, ry(H) = Do,ry(H).
‘H 8éoun elvar doattws: Tod aivorov tdv KUKLOV, TV dnoimv 14 kévipa
kelvtan Eni tiig ev0eiog OH, xai 6pboywviev mpog tov kbkkov (w).

AZKHZEIZ

82. Els ulav Séopnv xUxkhwv Umdpyel kUxAos, kal Evas pévov, datis Siépyetar &mrd Sobiy on-
pefov M ToU Emiédou.

83. Aix SoBévtos onueiov M keipévou ExTos Tol &fovos (X) SiépyeTan Evas, Kal pévov Evag
KUKAos Tfis Béopns (3 meprrrdoens).

84. "0 yewy. ToTTOS TGV onuelwv M ToU EmimtSou, dv & Adyos Tév Buvdpewy ds pos BUo
kiKkAous (O,) kai (O,) looUTon wpos keR, elvar & xixAos T Beouns Tiis dprlopévns Ut TV (O,)
kal (O;), kal ol dtroiou To xévTpov Biaipel v Sidkevtpov 0,0, els Tév Sodévta Adyov k. (Ate-
pelvnOIs). ;

85. “Ymépya dmeipia dploywviey xUkAwy mpds EkaoTov TV Kikhwy wds Stopns (A,).
Ol kiAo olror, dpidouv plav Seutépav Séouny (A,), kai of 8lo Séopa (A,) kal (A,) dvopdlov-
Ta1 dpBoydvior Séopan T ovluyeic.

86. To alvolov Tév dpboywvicey kiKAwY Tpds ToUs KUKAOUS pids Séouns KUKAWY ¢pamTo-
pbvoov els 10 onueiov A, elvar pia &AAn Séoun kUkAwv EpamTopévwy els TO alTd onueiov A.

87. AiSeran oploycdoviov Tplyewvor ABT (A = 90°) oradepol Gyous AH,. Al kopugal B
kai [ elvan petaPAnTal. *Ek ToU H, &yopev Tas kabétous H,E kal H,Z pds Tas AB kad Al Né &ro-
e8] 611 TO TeTpdTAeUpov MBEZ eivon &yypdyipov els kUkAov kai &T1 of Tepryeypappévor kikion
els T& TeTpdTAEUpa TaUTa &oTEAOUV Séoumv.

88. Ta xévTpa Tp1Gdv kUKAwy kelvrar &n” ebBelas (X). TToler oxéors wpémer vér Umdpyn ue-
TafU TéV dkTivey Twv kal TéGY drooTdoewy T@GY KévTpwv Twy, Tva olTor dmoTteAotv Séouny ;

89. N eUpelf] & yecwp. Témos Tév onpelwv M, Sid T& dmroia & Adyos TGV Buvdpedy Twv ds
Tpds BUo KUKkAous (Oy, R,) xal (O, R,) elvea %

90. Ao dpfoycoviol kUkhot TéuvovTan els T& anpeic A, B. *Ayopev Ty xowhy é€coTepikiy
tparrrouévny alTédv MA kald fotw I A, 1) TpoPoAd) Tou TurpaTos FA éml Thy Sidxevtpov Tékv Slo
xkUkAwv. Na dmodeix8ij éti: AB = TA,.

91. Na& xaraokeuaodij kikhos kévtpou O (SobBévtos) xad &vijkewov els 'rf]v Béauny, THv dpifo-
pévny a) Aix Vo Paciké@v onuelwv A, B. B) Ak tév dpikddv onueiwy P kad Py, y) 81& ToU on-
peiov emapfis kal Tou pigikol &Eovos (X)), ) A1’ fvds kiKkhou (O,) Tijs Séopns kad Tol pigikol &fovos
(X) keévoy éxTods ToU kUxkAov (O,).
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